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La continuité en un point

f est continue en a chln‘ll f(x) =f(a)

La continuité a droite et a gauche

> f est continue a droite en a < xligllJf f(x) = f(a)

> f est continue a gauche en a < xli,rf}— f(x) = f(a)

> f est continue en a & f est continue a droite
et a gauche en a.

La continuité sur un intervalle

Régle (1)

> [ est continue sur un intervalle ouvert la; b[ si
f est continue en tout point de ]a; b[

> f est continue sur un intervalle fermé [a; b] si
f est continue sur la; b et f est continue a
droite en a et a gauche en b.

Régle (2)

Soit u et v deux fonctions continues sur un
intervalle I et k € R alors ona:
1) Les fonctions u+ v ; u xv et ku sont
continues sur l'intervalle 1.
2) Siona (Vx €I)v(x) # 0 alors les fonctions

1 u . .
— et — sont continues sur l'intervalle 1.
\Y, Vv

Régle (3)

1) Toute fonction polyndme est continue sur R.

2) Toute fonction rationnelle est continue sur
chaque intervalle de son ensemble definition.

3) Les fonctions sin et cos sont continues sur R.

4) La fonction tan est continue sur chaque
intervalle de son ensemble definition
R—{%+k7r/k ez},

N,

5) La fonction x — +/x est continue sur [0; +o]

La continuité d'un composé de deux fonctions

Régle (1)

Si u est continue sur Iet v est continue sur J

tel que u(l) c J alors vou est continue sur I

Régle (2)

1) Siu est continue et positive sur l'intervalle I
alors la fonction vu est continue sur I,

2) Siu est continue sur I alors u™ (n € N*)est
continue sur 1.

9)

(0

L'image d'un intervalle par une fonction
continue et strictement monotone

Régle (1)

[a; b] ona:

Soit f une fonction continue sur un intervalle

f(la; b]) = [m; M]
tel que: m est la valeur minimale de f sur [a; b]
et M est la valeur maximale de f sur [a; b]

Régle (2)

Soit f une fonction continue et strictement

monotone sur un intervalle I ona:

L'intervalle

I'image f(I)

f est strictement
croissante sur I

f est strictement

décroissante sur
1

[a; b] [f (a); f(b)] [f (b); f(a)]
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J—o0;B] | |1im £ £(b)] £®); tim £
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Théoréme des valeurs intermédiaires (TVI)

Régle (2)

Régle (1)

Si:
> f est continue sur un intervalle [a;b] .
> f(a) x f(b) < 0.
Alors I'équation f(x) = 0 admet au moins une
solution a sur l'intervalle [a;b].

Pour déterminer I'expression f~1(x) pour tout x €]
On applique I'équivalence suivant:
Soit xeJety€elona: flx)=y=fiy)=x

Régle (3)

Régle (2)

Si:
> [ est continue sur un intervalle [a; b] .
> f est strictement monotone sur [a; b]
> f(a) x f(b) < 0.
Alors I'équation f(x) = 0 admet une solution
unique a sur l'intervalle [a; b].

1) La fonction f~! est continue sur J = f(I).
2) La fonction f~1 est la méme monotonie sur J que
celui de f sur I.

3) Les courbes (Cy) et (Cf—l) sont symétriques par
rapport la droite d'équation y = x.

La fonction racine iéme-puissance rationnelle

Régle (1)

Régle (3)

Si:
> [ est continue sur un intervalle I .
» f est strictement monotone sur I
> 0€ef(D).
Alors I'équation f(x) = 0 admet une solution
unique a sur l'intervalle 1.

Soit n € N* ona les propriétés suivantes:

1) (vx e RY)(VyeRY): x=y* o y="1x

2) (vx e R*): (Vx)" =x
3)(vxeRN(VyeRY): Vx="yox=y

4) (vxeRY)(VyeR): Vx<ifyex<y

5) La fonction x — 3/x est continue sur R*.
6) fim Vx =t

Régle (2)

Méthode de dichotomie

Sachant que I'équation f(x) = 0 admet une solution
unique a tel que a < a < b ,pour déterminer un
encadrement de a d'mplitude r = b — a on suit les
étapes suivantes :

a
1)On determine C= le centre de ]a; b|

2)On calceul f(c).

3)

% Si f(e)xf(b)<O0alors c<a<b.

% Si fooxf(b)>0alors a<a<c

On procéde de la méme maniére jusqu'a ce qu'on
trouve I'encadrement d'amplitude r demandée.

Soient a € R**; b e R*"; n € N‘et p € N* ona:

1)'{/_><'{/_—'{/_

g

3) 4 p—"a e'l'

La fonction réciproque

4) (Ya)’ =
Régle (3)
Soient a et b deux réels positifs ona:
Expression Son conjugué
Va-b (a)” + Va.b + b?
Va+b (Ya)* - Ya.b + b?
Va—-b (¥a)’ + (¥a)".b + b*¥a + b3

[4 ] . . . O
Ces régles on I'appliquant sur les limites de F.I 0

Régle (4)

Régle (1)

Si:

@

% f est continue sur l'intervalle I.

Alors f admet une fonction réciproque f~—! définie
sur un intervalle J = f(I).

% f est strictement monotone sur l'intervalle I.

Soit reQ ;1" €Q :a€R*; beR; (q;p) € N“?ona:

P a) a'
1 r— _ 95 4 aj_a
)a"=a1=Va )(bj X

2) a" xa” =a™t" B) —=a'""

3) (ab)" = a" x b" 7) ()" =a™






